Logarithmes et exponentielles

Exercices r capitulatifs

L. Traduire sous forme de logarithme

2) 0.001 =103
3

b)2=V8

¢) 27 =813/4
1_2,-2/5

d) = =32

)4 3

e) u=10

flx=er

IL. Traduire sous forme exponentielle

a) logz 27=3
-1
b) logl/S \/_ = 7

c)logy=ux
d)lnx=y

I1I. Calculer sans l'aide d'une calculatrice

a) log 0.001

b) log; Va7

¢) log, 64

d) ln(é)

e) log) 6 —log, 3

f) log3(—27)

g) log5 + log 2

h) logz 36 — logg 16

i) 3logg 2 —logg 3 + 2 logg %
IV. Evaluer l'aide d'une calculatrice 4 chiffres significatifs

a)lnnm

b) 5. 102

C) 7_\/?

d) log(-3)

& e—e”
2

f) log, 15

T

V. Trouver, sans aide de la calculatrice, le meilleur encadrement par deux nombres entiers des r els suivants.

a) log, 20
b) logz 10
¢) log1254
d)yIn3
o2
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VL. R soudre l'aide delad finition du logarithme.

a) logy x=—1
b)log5l=—2
X
¢) log, 8=-3

1
d) logg x ==
) logg 4

VIL. D composer 1'aide des propri t s des logarithmes.

a) loga(x y3)
(2

¢) log a3b

d)In ol
c

X
e) log,
V2

VIIL Exprimer sous forme d'un seul logarithme.

a) %loga x—2log, y+ % log, z
b) 3logx +2logy — i log z

C)S(%lnu —Slnt)

d) 2logy(x — 1) —log) x
€) 3logy x + 4 log(x +2)

IX. D composer l'aide des propri t s des logarithmes.

a

a) log, 2

b) log((x - 2)2 (x+ 3)3)

V2x—1

(1+x)2

¢ In

X. Simplifier les expressions suivantes.

Sx—l
2) 53—x
e_'x 2.76'
(5)
9 e*—e ™ er+e*
2 2

XI. Sachant que In 2 = 0.693147 et In 5 = 1.60944, valuer sans 'aide d'une calculatrice

a) In 10
b) In 0.4

¢ Inv/20



XII. R soudre dans R

1) 332 _16=0

2) 5.%’—1 — 91—2 X

3)e ¥ ot =

4) (€2 -16=0
5)3x:6x—1

6) 102X +5x10* = 6=0
7)4x_2x+1_3:o

8) el + ¥ =0
9)317%¥ +3% 4=

10) 32 x—1 — 75—.76'

XIII. R soudre

1) logl(Zx +1)=-1

2) ln(9?+3)—ln(2x— 1H)=0
3)In(32%) =In(9 x) +2

4) logy(x +3) — logy(x) =2

5) log(In(x)) =1

6)log(x —2)+1=log(2x+ 1)

7) In(x? - 3) =2 In(x - 1)

8) log(2 x+ 1) —log(x — 1) =log x
9) 3In%(x) — 2 In(x) = 1

10) lnz(x) = ln(xz)

11) In3(x) + In(x) =2 =0

XIV. R soudre les in quations suivantes dans R

1)%—4’”120

2)et*¥—9<(

3) e*+1 <0

e*—1
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4) 3er X+ et +2<0

1
e*+1

5) -2>0

6) %(ex —e ¥ <0

7) %((B_x+€x)>0

1
2.%'

8) 2% + >0

9)9x_3x+1_420

10) 32% > 5%~1

XV. R soudre les in quations suivantes dans R
1) logy(x + 1) — 2 <log,(3 x)

2) log(x — 1) = logy(3)

3) logl(x2 + 2) > logl(x) -1
3 3

4)log? x +logx — 2<0

In(x) -~
1+In(x)

6) log7(2 x — 1) > -2

7)In(=3 +2.x) — In(=4 + x) < 2 In(5)
8) In(1 + x) + ln(i) <0

9) logy(x — 2) — log,(x) = 0

10) In®(x) = 4> 0

XVI. Identifier les fonctions suivantes

f@=e*  gw=logzx b =) i(x) = 2%
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XVII. Tracer le graphe des fonctions suivantes. Pr ciser leur domaine, leur image, leurs ventuelles racines et asymptotes.

a) y=2%+1 b) £(x) = logz(1 - x) 0 flx)=34+¥—1 d) f(x)=2+Inx—1)

XVIII. Pour les fonctions suivantes, calculer f(—2)

a) f(x)=2%+1 b) f(x) =logz(1 - x) 0 flx) =327 -1 d) f(x)=2+InQx—1)

XIX. D terminer la r ciproque des fonctions suivantes et pr ciser sila r ciproque est une fonction.

2) f(x)=2%+1 b) f(x) = logz(1 - x) 0 flx)=32+¥—1 d) f(x)=2+InQx—1)
¢ f@)=2In(x+1) f) f(x)=3"" -4 9 f@=3-In@x-5  h)fx)= wf_x

XX. Prenons une feuille de papier de 0,1 mm d’ paisseur. Plions-la en 2, puis encore en 2, puis encore en 2. Quel est le
nombre de pliages n cessaire pour obtenir une paisseur de 1 m tre? Utilisez la calculatrice!

On lance deux d s. Combien de lancers de ces d s faut-il ex cuter pour que la probabilit d’obtenir un “double six” soit
a) minimum de 0,5?
b) plus grande que 0,9?

Une usine produit 300 000 unit s la premi re ann e. La croissance annuelle est de 5%. Apr s combien d'ann es la production
atteindra-t-elle les 500 000 unit s ?

Remarque propos des pourcentages:
a) augmenter de 7 % un nombre revient multiplier celui-ci par (1 + ;E)

exemple: augmenter 700 de 8% revient calculer 700 . 1,08 = 756

b) diminuer de i % un nombre revient multiplier celui-ci par (1 o
P P 100

exemple: diminuer 700 de 8% revient calculer 700 . 0,92 = 644

XXI. Le nombre d’habitants d’une ville A augmente de 20 % tous les 3 ans. Actuellement, il est de 240 000 habitants.
a) Quel est le taux d’augmentation annuel ?
b) Dans combien d’ann es y aura-t-il plus de 500 000 habitants ?

D terminer la parit

1) logz(x_l) 2) ln(x +V x2+1 )

x+1
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XXII. Calcule et interpr te graphiquement

a) lim 4%
X—>—00
b) lim 27%
X—>+00
) 1\2%
¢) lim (—)
X—>+00\3

d) lim 0251

X—>—00

XXIIL. D rive les fonctions suivantes

1) xe® 2) 510)
3V 1-e?¥ 4) gArceos(x)
5) 83 6) cos(In(x))
7)32%75 8) log, (x3)
9) In®(3 x) 10) 2Arcsin(x)

XXIV. Etudier les fonctions suivantes

1)d 2) a2 &
x
4)€2x_zex S)In(_x)
x
7) —- 8) x — In(x — 1)

In2 (x)—4

1) Inv x% -3

X —X
12) e"+e ©
2

edx-1
o~

13)

e X

6) lr1(|x2 - 1|)
NVI1I-e*

10) x In(x)



